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题 , 并 给 出 一 个 有 趣 的 渐进 公 


摘要 : 利用 初等 及 解析 的 方法 ,研究 Smarandache LCM 本 数 SL( 7m) 与 最 大 素 因 子 函 数 P( ) 之 差 的 B 次 方 的 值 分 布 问 
\ 式 . 
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On the 8-th hybrid mean value of the Smarandache LCM function 
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Abstract: The B-th value distribution problem of F. Smarandache LCM function SL(m) and the biggest 
asymptotic formula 
asymptotic formula 


prime divisor function 已 ( mn) is studied by using the elementary and analytic method ,and give an interesting 


0 引言 及 结论 
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对 于 任意 正 整数 ", 著 名 的 了 F. Smarandache LCM 数 定义 为 最 小 的 正 整数 左 使 得 z1 [人 ,2，…, 妇 ， 即 
SL(P) =minf 大友 EN GE,2，…… 柯 }. 若 # 的 标准 分 解 为 六 = 瑟 ，p 和 D 5) 则 由 SL(m) 的 定义 易 
得 81(m =maxfpP PP DZ . P(m) 定义 为 正 整数 的 最 大 素 因 子 

近年 来 ,许多 学 者 对 SL(z) 和 P(zm) 的 性 质 进 行 了 研究 并 获得 了 许多 有 意义 的 结果 ,例如 在 文献 
四 中 研究 了 均 方 差 ( Sm -2(m)) 
有 渐进 公式 


v 的 疆 
的 均值 分 布 问题 ,证 明了 对 给 定 的 整数 =2, 对 任意 实数 x=2， 
天 2 3 ,地 C ,入 二 
2 
其 中 C,(i =2,3,，…, 有 为 可 计算 的 常数 
在 文献 加 中 研究 了 复合 西数 SZ( 


2Z( 站 ) 的 均值 ,并 得 到 一 个 较 强 的 渐 
 SL(Z(m) = 到 
其 中 六 (i=2;3， 


进 公式 
(2 序 天 汉 
18 人 


&29 +0| > )， 
In v2x lnx ln YX 
) 为 可 计算 的 常数 ,2Z( m) 为 著名 的 伪 Smarandache 
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在 文献 中 中 研究 了 画 数 SL(m) 在 22+1 和 27 -1 上 的 下 界 估计 ,给 出 了 当 p=17 时 ,有 较 强 的 估计 
SL(2" +1) 三 10p +1;SL(22 -1) 三 10p +1. 
在 文献 印 中 研究 了 S$( >) 和 P( m) 的 均 方 差 的 均值 分 布 , 对 于 任意 的 实数 *=3,8 >1 有 渐进 公式 
条 区 5 
2 下 
祁 -二 和 2 
之 人 由 也 虽 ) 加 31lnx 中 (上 
在 文献 团 中 研究 了 S(m) 与 P( m) 之 差 的 8 次 方 的 值 分 布 问题 ,给 出 了 当 x=3,B8 >1 时 的 渐进 公式 
(En 41 
驻 (5(m) _P( 四 )8 - | 1 
在 文献 名 中 研究 了 SL(z) 和 P( m) 的 均 方 差 的 均值 分 布 问题 ,给 出 了 渐进 公式 
2 力 5 人 鸭 
习 (3 人 由 - P(m)2 = | 全 上 罗 (人 
受 文献 辐 的 后 发 ,应 用 与 上 述 文献 相同 的 方法 , 对 文献 团 中 结论 进行 了 推广 和 延伸 , 主要 研究 


Smarandache LCM 画 数 红 ( 由 与 最 大 素 因子 函数 P( 站 之 差 的 8 次 方 的 值 分 布 问题 ,给 出 了 较 强 的 渐进 
公式 ,具体 结果 如 下 . 


定理 1 设 丰 >1 是 给 定 的 正 整 数 , 则 对 任意 的 实数 x=>1, 当 B>=1 时 ,有 渐进 公式 


革 1 28+1 28+1 
( SZ( 7) - 忆 ( 7) ) 8 三 2 d(22 十 ] 于 让 大 Ci 2 于 o(2 | 
歼 雪 区 (28 十 1) 2 lnx 1i=2 ln'x ln2x 


其 中 Zn) 为 Riemann Zeta- 酌 数 ,c(7=2,3,，… 尖 ) 为 可 计算 的 常数 . 
1 定理 的 证 明 


将 区 间 [f, 刘 中 的 所 有 正 整数 ”分 为 以 下 4 个 子 集合 4,B,C,D. 集 合 4 满足 P(m) >VPn =m， 
P(m 且 关 <P( 站 ;集合 有 满足 由 <m <P(m sn =m vs 站，P(m ,其 中 性 为 素数 ; 集合 C 满足 
凡 <P(P) 三 记 =m。P2(m) ,< 对; 集合 万 满足 P(n) 三 对 

首先 ,由 集合 4 和 中 的 定义 易 得 SL(m) =P(m) , 故 


之 〈3X 人 (站 -已 内 ) = 0， 之 (3X 人 (站 -mm) “=0 (D) 
然后 ,由 集合 C 的 定义 得 
之 (SL(m -P(m)2 = 之 《SU ) -RD)) = 、 Q -站 ， 


九 


由 文献 『 划 中 Abel 恒等式 及 素数 定理 (= 亡 -+X + 0 人 [二 ](w 为 可 计算 的 常数 ) 得 


+0| 


i=21n2x 


28 7 
区 注 六 全 | | 这 | 人 】 一 克 ( mn) mm2 -28 0 - df = 
1 1 771 
ms<psv/ 
WU 大观 让 二 28 \ 语 1 4 12 1 
+ 了 + O 到 | | -28| | + 了 +0| 元 ]jd = 

1 区 证 1 7 nm Vi ln 一 
PD se 了 


=2 ln 
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2841 2 28+1 

) 尝 二 , 
人 | 有 有 
(28+1)mzlnxz ii 72]lnyx D 和 


而 对 任意 的 上 (1< 上 <28 -1) 有 


m<ps\ 应 Im 一 
故 可 得 
5 bx 2 
2 | | 瑟 (of 
0 ,村 (28 十 1) 2 ]nx Ji=2 加 全 0 声 二 ]n 
2 肖 永 本 由 了 
M 2 对 
(28 十 2 ) 四 之 lnx 0 5 包 


]nx 
最 后 ,由 集合 忆 的 定义 可 设 Sm = 六 若 信 cc =1, 则 有 Sn =pP=P(m， 即 Sn -P(m =0. 若 


设 c>2, 且 由 P(m se 
YY (SL(m - )6< 过 Y (S1p( 让 +Pe( 放 ) 过 me+Y 几 二 


7 ED 也 7 E 了 Da sx 九 近 X 


aE257P<x3 


> po 1+x 奏 <x > 1 二 (3) 
PaQ<X 而 二 冀 : Pas<x 
7 工 


>22P<Y3 az>2)p<x3 


结合 (1) ~ ( 3) 式 可 得 


Y (sr pn)e -2 (128+1z 芭 ce 和 
Se 2 ET 2 有 二 nx 攻 (人 


其 中 cj (=2,3，…,j) 为 可 计算 的 常数 . 
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